
One more useful printing creation from “FreeWare for 
BMK” 

 EasyStudio – always high quality information.          
Created in November 2000y. 
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Удобные оценки: 
1) | x + y | ≤≤≤≤ | x | + | y                  2) | x - y | ≥≥≥≥ | | x |-| y | |  
3) 1 / [a(a+1)] = 1/a – 1/(a+1)          4) t+1/t ≥≥≥≥ 2 
5) (1+1/n)n < e <  (1+1/n)n+1 
6) 1/(n+1) < ln(1+1/n) < 1/n 
7) |sinx| ≤≤≤≤ |x| 
 
Замечательные пределы (n→→→→∞∞∞∞): 
1) lim[nk/an] = 0                   2) lim[an/ n!] = 0 
3) lim[nqn] = 0 (|q|<1)          4) lim[a1/n] = 1  (a>0) 
5) lim[n1/n] = 1                      6) lim[1/(n!)1/n] = 0 
7) lim[(logan)/n] = 0  (a>0) 
8) lim[(1+1/n) n] = e 
 
Список эквивалентностей: 
1) sin x ∼ x  (x→ 0)             2) 1- cos x ∼ x2 / 2 (x→ 0) 
3) tg x ∼ x  (x→ 0)               4) ln (1+x) ∼ x  (x→ 0) 
5) loga (1+x) ∼ x/ln(a) (x→ 0) 
6) ax – 1 ∼ ln ax  (x→ 0)      7) (1+x)M – 1 ∼ Mx  (x→ 0)
8) sh x ∼ x  (x→ 0)              9) arcsin x ∼ x  (x→ 0) 
10) arctg x ∼ x  (x→ 0) 
 
Формула возведения в степень: 

Lim[U(x) V(x)] = e Lim[(U(x)-1)V(x)] 
Если при x→x0 : U(x)→1, а V(x)→∞ 

Числовые множества 

Несчёт.Счётные КонечныеКонечные

Последовательность 
{Xn} 

Стационарная 
-----------------------------------------------------------

Xn=a 

Монотонная 
(сходим .)⇔⇔⇔⇔(огран.) 

Xn - Неогранич. 
-----------------------------------------------------------

∀M, ∃n0 : |Xn0|>>>> M 

lim Xn = ∞∞∞∞ 

Xn - Ограничен. 
-----------------------------------------------------------

∃M : ∀n , |Xn|≤≤≤≤ M 

∃∃∃∃  sup Xn,  inf Xn 

αn,βn –Беск. мал. 
-----------------------------------------------------------

Lim αn = 0 (n→∞) 

1 / 0 = ∞∞∞∞ 

Xn – Б. большая 
----------------------------------------------------------- 

∀M: ∃N(M), ∀n>N |Xn|>M 

1 / ∞∞∞∞ = 0 

M=supXn 
------------------------------------- 

1)∀n, Xn≤≤≤≤M; 
2)∀ε>0, ∃n0: 
Xn0 > M-ε. 

M=infXn 
------------------------------------- 

1)∀n, Xn≥≥≥≥M; 
2)∀ε>0, ∃n0: 
Xn0 < M+ε. 

Xn - Сходящаяся: 
∃ конеч. limXn=a 

--------------------------------------------------------------------

∀ε>0, ∃N(ε): ∀n>N |Xn-a|<ε 

Xn – Сход. в себе: 
--------------------------------------------------------------------

∀ε>0, ∃N(ε): ∀n>N, ∀p>0 
|Xn+p- Xn |<ε К. Коши 

αn Выс. 
пор-ка сβn 

αn=O(βn) 
------------------------------------- 

βn /αn → 0 
 

αn одного пор-ка 
с βn:      αn=o(βn) 

---------------------------------------------------------

αn /βn → 1 

Подпоследовательность 
{ Xnk } 

Т. Больцано-Вейрштрасса 
Если Xn–огр.,то ∃ Xnk – сход. 

a – Частичный предел Xn 
---------------------------------------------------------------------------------------- 

lim Xnk = a (k → ∞) 

Предельная точка (••••)а 
----------------------------------------------------------------------------------------

∀ε>0, ∃Xn : |Xn-a|<ε 

Верхний предел Xn 
lim Xn  (n →∞) 

Нижний предел Xn 
lim Xn  (n →∞) 

(T1) ∃∃∃∃ кон. lim Xn , lim Xn; 
(T2) ∀ε>0, ∃N(ε): ∀n>N 

αααα+εεεε<Xn<ββββ+εεεε ; 
(T3) (Xn – Сходится) ⇔ 

⇔ (lim Xn = lim Xn) . 

EasyStudio - Mistake!
Исправление ошибки:
Бесконечные (Числ. мн-ва)


